2. DIDATTICA INTEGRATIVA 1 9

2. Didattica integrativa 1

(1) Si indichi per quali A € R non ci sono, ¢’¢ una unica soluzione, o ci sono

un numero infinito di soluzioni.
A+ Dy + (=A% +6X — 9)z2 + (A — 2)z3 1
(A2 =22 —=3)z; + (N2 —6A+9)22+323 = A—3
A+ 1Dz + (2N +6XA—Nza+ A+ 1Dz = 1
In ognuno dei casi si determini I'insieme delle soluzioni.
(2) (a) Sia A una matrice n x n tale che A+ A = 0. Si dimostri che I,, + A &
la matrice inversa di I,, — A.
(b) Sia A una matrice n X n tale che A- A- A = 0. Si dimostri che
I, + A+ A? & la matrice inversa di I,, — A.
(c) Sia A una matrice n x n tale che per un intero k abbiamo A* =0,
ma AF~1 £ 0. Si dimostri che I,, — A ¢ invertibile.

(3) Siano V uno spazio vettoriale e Uy, Uy sottospazi. Si dimostri che Uy NUs
€ un sottospazio. Si dia un esempio di uno spazio V e di sottospazi Uy, Us
tali che U; U Uy non e un sottospazio.

(4) (Difficile) Dato (V, &, ®) come sotto. In quali casi abbiamo che (V,®, ®)
€ uno spazio vettoriale?

(a) V =Rxo;
Thy=x+y;
AOx = Ax.

(b) V =Rso;

T Dy =2y;
Oz =zt

(C) V=Rx R>0;
(x1,91) © (w2,y2) = (w1 + 22, L2);
A (2,y) = (A, 2"y

(d) V = {A € Myyn(R) | AT = A};
A®B=A+B;
A-A=)\A.




